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SEGUNDO PARCIAL

1. (3 puntos)
(a) Sea F un campo vectorial definido sobre 2 = R2?\ {(0,0)} tal que su integral curvilinea sobre la
circunferencia 2 +y? = 1 es cero. Contesta razonadamente si F es o no un campo conservativo.
(b) Sea @ =R2\ {(0,0)} y F = (P,Q) € C}(Q) un campo vectorial que verifica que % = %—1; en

Q vy que su integral sobre la (nrcunferenua 22 + y? = 1 orientada positivamente es 1. Calcula
su integral sobre la circunferencia z2 4 y? = 2 orientada positivamente.

(c) Sea {fn} una sucesién de funciones continuas que converge puntualmente a la funcién continua
f en [a,b]. Justifica razonadamente si la convergencia es o no uniforme (en caso negativo,
mediante un contraejemplo).

(d) Sea " anz™ una serie de potencias con radio de convergencia 2. ;Cusl es el radio de conver-
gencia de la serie ) a2z™?

(e) Se considera el sistema de funciones {1, z, z?, z* ..} definidas en [0, 1]. Comprueba si es

ortogonal y calcula la norma de cada una de sus funmones
(f) Sea f € L?[—, 7] una funcién tal que | fIl = 7 y cuya serie de Fourier es f(z) ~ > oo ; bpsinnz.
Calcula la suma de la serie > o2 | b2.

2. (1 punto) Calcula la integral curvilinea del campo vectorial F(z,y) = (322 + y2)i + (2zy + 33)j
sobre la grafica de la funcién y =sinz, 0 < z < 7.

3. (1 punto) Calcula la integral curvilinea del campo vectorial F(z,y) = (y + exz, 3z + ey2) sobre
la elipse 422 + y? = 4 orientada positivamente.

4. (1,5 puntos) Determina el campo de convergencia y el limite puntual de la sucesién {f,} con
fn(z) = 22¢7™®. ;Converge uniformemente en el campo de convergencia?
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(b) Obtén el desarrollo en serie de potencias centrada en el origen de la funuon Flae)=

5. (1,5 puntos) (a) Halla el campo de convergencia de la serie de potencias: Z

x

2+z)%
(Cuadl es su campo de convergencia?

6. (2 puntos) (a) Calcula la serie de Fourier de senos de la funcién f(z) =7 —x,0 < z < 7, y dibuja
la funcién suma en el intervalo [—3m, 37].
(b) Determina el error que se comete al sustituir la funcién por los tres primeros términos no nulos
de la serie.;Cudles son dichos términos?
(c) Usa la serie de Fourier obtenida para sumar la serie: Y oo .
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